
§
I.toolsfomanalysisltgitwhenlepez.li

cs L
2 %

1
3

2
0 When P > 2

.
L 是 s t

。 哈

30 What about ⼼心 ?

Byi ,

⼼心 cslt tq E ⼼心 ⼼心
, ( luhiecqiluhjBut ⼆二 uEU.ua ⼼心 = E

ccp-oqp-LMoser-TudgerJIC.ci> osu.ch that

Sěe Cexplāluli ) Uu EL ?

and U_U
,

u-eiisacompactmaplletusassumethn.andpwc.ee
d )

如 △ : L 品
。

- 2 只
。

iseky→ etx
an Bomnphism

lmamgneasouabkspaeoffunctions.keruel-fcmstant.fm
ctims } = cokernel )

50 Jenseis
iuequalitgexplSuhra … ) : Sěfneac )

(
convexityiexpltutll-tlVJEtexplurtll-tlexpcvyJSI.cm

fwmalchan.ge of Gaussian

cuwatueg→ g =

etg.rrwrtgk~K-etck-A.us



⼠士 dvg ⼆二 Ttgdxdy ⼀一 dlg = t dxdy ⼆二 Edvg
If △ u = K - Ea

⇒ ftudvg ⼆二 0 = Skdvg ⼀一 Siieid Vg

⇒ Skdvg ⼆二 比 X ( 三 ) = S Edlg
⇒

ThesdutinstillsatisfiestheGauss-Bounettheorem.si
genus = I Ltrus case ) X ( 三 ) = 2 - 2 - I = 0

GivengmE.s.lv e Au = K ( E = o )

By Gauss-Bmnet.SK dvg ⼆二 0

Hene
,

⼆二 UEeitk.sn with Sudvg ⼆二 0

satsgng AU = K *

§ 亞
、 higher genus case

,

X ( E ) = 2 - 2 genus < o

Solue u for △ u = K + ei l Et )

扣 uuifueness ? Au = K + e2U.hr = K + er

⇒ A.cn ⼆二 ettet = ěcel -1 )

⇒ 517 cu-vpi-Sluwyau.us
nausninasur

-_- Sěluw ) ( E
" 以

1 ) Eo

Hence
,

7 ( wv ) = 0 = ) V = Ut

GBacktotheq.uatian
,

Co ⼆二 0 *

2
0

Solmg Auiktei-treatthisasaunstra.int
turuthisiutoacontantieasiert.de stimate



30 ByrescdngwemayassumeAnee.gl 三) = Sdvg ⼆二
-2 ㄤ X ( 三 )

三
⇒ Slkt I ) dvg ⼆二 0

⇒ 彐 ! Uo ūth Au 。 = ktlandfu.toCUoigiendatumjlet.lk
Wtuo

, Au = Ktéu
↳ Awtktl ⼆二 Ktēèw
⼼心 △ w + 1 = EU 2W

4 Gsider 在 ⼼心

t.fi?wR-wIcw+tEv)=f..+t0w,T7_-)+(t---)hytdw-lJEo

⇒ gnd ⼦子 = _ △ w _
parts

S = f w E ⼼心 1 Twkfě E = - 2 ㄈ X ( 三 ) }
Jlwtt 元 ) = S … +2 teě 元 + f _ _ _ )

⇒ gmd J = zèuoezw

Attheextremal of F orer S
,

Aw +1 = 入 ěè
Sbhs ⇒ 入 ⼆二 I

,

50

existenceofminiuumZDyJensenexpcfzucjefewtzo.es

wtcilfwc-SHenceflwiz-cioverSMi.in
f 下 ⼼心

wes

60 ⼆二 wj ES such that Fcwj ) = f 17 wftj \ M

lwjh : bunded
,

17 Wjh : 0 KAY ,

Also
,

- C
'

s - Swj EftIǖ⼆二 SWYAun-lwjhiti-wih.li Ùsnded
Lwshnt ) ⼈人 Poincaré

⾼高 ⼝口 ⼼心 球 E



70 Swjsibounded squenem ⼼心

⇒

wj-OWinlhwj-sw.inE 1 Sbolev ){
těi _

eitinECMoser-Tudngerm2UotzwjJHence.WES-fwEL.tl
Twkfěe = - 2 ㄈ X ( 三 ) }

Byasimilarargumentasth.at fr the Pomcané inquality
⼦子 ( W ) EM

⼆二 inf of ⼦子

⇒

wachieresthewnimumoffaerSJ80nokuowledg.cm
7元 at moment

2 Uo zw

Sifiei +4 ⼀一 入 e e 4 = 0 Eqae
'

( 三 )
1 1

W △ 4

Wesay A W =
-

1 + 入 e
2 比

比 weakly
彐 ! 入 such that SRH.S.to

Zx.S.bolev-swEE.GL

Moser-Trudyermtcu.tw ) = ) etèw

EL2-R-H.SE
⼈人品 ⇒ WELĪ

。 ( luh.EE COUIE
andě ( 三 ) 7 dense … )

⼆二)

WE.tl/X=)R-H.SEe'iX=7wEe3-X=)keepgainingregulantyfrom

theequatimcthe
bootstuppiggument )

⇒ WE et
及


